Symboles

Francais des sciences

Mathématiques

En mathématiques, on utilise des symboles, par exemple :
<7:7 C7U7 ‘7_7*?+7J_7 e7/7 S7//7 .7/\7m7\

Certains symboles sont des opérations : U, —, x, +, /, -, ", N, \
D’autres symboles sont des relations : <, =, C,|, 1L, €, <, //

e + est une opération car 2 + 3 est un nombre (2+ 3 =5);

e < est une relation car 3 < 2 est une propriété fausse (une propriété peut étre
vraie ou fausse).

1 Relations

Soient A et B deux ensembles, x et y deux éléments :

[ J
rec A

« x appartient & A » ou « x est dans A » \xJE TABx/EA R

y¢ A

« y n’appartient pas & A » ou « y n’est pas dans A »

\yNET Ay NEAR)



e Voici une « définition » '\ & X\ :
ACB& (Ve,xr€ A=z € B)

« A est une partie de B si, et seulement si, pour chaque z, si x est dans A,
alors x est dans B »
ou « A est inclus dans B, est équivalent &, pour tout z, si z est dans A, alors
x est dans B »

\HHEME, NTEER x A xBTAGESE xXETBI, AZESTBRIE
M UEA TR « & B TABEE ETBIT, ARBH—H5
e Si A est une partie de B ou si A est inclus dans B, le complémentaire ' X

37\ de A dans B, que 'on note C4 ou A est Pensemble des éléments de B qui
ne sont pas dans A.

Voici un ensemble particulier :
A=) Vre Arx¢ A

« A est égal a ’ensemble vide si, et seulement si, pour tout x dans A, x n’est pas
dans A. »
\EH HMNENTEERAKETA, xNETAR, AETE

\

L’ensemble vide est ’ensemble qui ne contient aucun élément.

1. Si E est un ensemble, alors § C E. Que vaut le complémentaire de 0, Cy = (0 ?

2. Si A C F, que vaut A?

Voici trois autres symboles :
e > «strictement supérieur a » « strictement plus grand que »
o <« inférieur ou égal a » « plus petit que »
e < «strictement inférieur a » « strictement plus petit que ».

Les propriétés 1,5 < 3 et 3 < 3 sont vraies, mais la propriété 3 < 3 est fausse.
Un intervalle fermé (resp. ouvert) [a,b] C R (resp ]a, b[C R est I’ensemble

{reR, a<z<b} resp. {r €R, a <z <b}.



2 Opérations

2.1 Opérations sur les ensembles

A ANB B

e L’intersection %0 £\
reANB&rxecAetreB

« x est dans A inter B si, et seulement si, z est dans A et x est dans B »
\ & BIXEBLE TAB TBE, xBTAFBRIZE\
e L’union &

rcAUB&excAoux€B

« x est dans A union B si, et seulement si, x est dans A ou x est dans B »
\HHNEXETAHNBE, xBTANBRIIFE

e La soustraction ' ZZ%E\
reA\B&srxecAetar g B

« x est dans A moins B si, et seulement si, x est dans A et x n’est pas
dans B »
\H HNExETA, HxNETBE, xfEARBRIZLEF

22 N, Z et Q

N est 'ensemble des entiers naturels : N = {0;1;2;---}. C’est un ensemble
infini car il contient une infinité d’éléments. L’opération + (I’addition) est interne
dans N car

VeeN Vye N, z+4+yeN.

Mais l'opération — (la soustraction) n’est pas interne dans N car 2 — 5 ¢ N.



Z est 'ensemble des entiers relatifs : Z = {---; —2;—1;0;1;2;-- - }. L’opération
— est interne dans Z car

Ve eZ, NyeZ, x—vyel.

2
Mais l'opération / ( la division) n’est pas interne dans Z car o ¢ 7.

Q est ’ensemble des nombres rationnels : Q = {E, pELetqée Z*}. L’opé-
q

ration / est interne dans Q car
.
V€ Q, Vy € QF, ;e@.

La multiplication x est interne dans N, dans Z et dans Q.
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