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Exercice 1. Déterminer l’ensemble des solutions de R à valeurs dansM3,1(R)
de l’équation

Y ′ =

 1 2 −1
2 4 −2
−1 −2 1

Y.

Exercice 2. Déterminer l’ensemble des solutions de R à valeurs dansM2,1(R)
de l’équation

Y ′ =
(

1 8
2 1

)
Y +

(
et

e−3t

)
.

Exercice 3. Déterminer l’ensemble des solutions de R à valeurs dansM3,1(R)
de l’équation

Y ′ =

1 0 1
0 −1 −1
0 2 1

Y.

Exercice 4. Résoudre dans R le système différentiel suivant :{
x′1 = (2− t)x1 + (t− 1)x2

x′2 = 2(1− t)x1 + (2t− 1)x2.
.

On pourra commencer par écrire le système sous forme matricielle et diagona-
liser la matrice associée à l’équation.

Exercice 5 (Facultatif ). On considère la matrice A =
(
−1 −4
1 3

)
.

1. Démontrer que A n’est pas diagonalisable.

2. Déterminer une matrice P ∈ GL2(R) telle que

A = P

(
a b
0 c

)
P−1,

où a, b et c sont des réels à préciser.

3. En déduire la résolution du système différentiel suivant{
x′ = −x− 4y

y′ = x + 3y
.


